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✗ = variedad proyectiva nosimgulos / ¢

Div(X) = Grupolibre abeliano generado por lossubvariedadesde corolino 1
.

U

PolioA) = subgrupo de los divisores divlg) , q c- KAT .

principales

[ a divl8) + b dio(g) = dio (Kgb ) con
a
,
bc- 21]

⇒ CNN.i-D.NU/pdw(#-.. Z⑦ÉIQ
[¥] /→ [%)] A

Por otro lado, Piel×) ÷ line bundles ,
⑦ salvo e

y Cl (x) 1- Pie (X) donde + pasa a ⑦ .

ÉD] ↳ [A (D)]

Al estar sobre ¢ , podemos considerar
todoanalítico

(Lady)
y
la sucesión exponencial :

o → Es → q → OÍ → o

n ↳ punción
\ elementos invertibles

constante
n

g- ↳
éitif

en % con operación .



•
: Tenemos sucesión exacta larga en cohomología

o → 21 → ¢ → a
*
→ HYX ,⇒ → HYX

,
A) → HYX, 0¥)

.tk/R)-HYxNxF
que se rompe en

O → z
→ a→ ¢

*→ o

no

a → HYX
,
a) → A}✗if) → HYX ,OÉ)→ AYxp)→ . . .

"

Pie (X)

• los grupos
Hilx

,2) son juntamente generados .

• HY✗ ilx#×
,
z,y

= : PuíA) es una variedad
abeliana (von .

dePicaud)
de dim Hill , sé×) pos
Hodge .

✗

• . o → Pie(x) → Pio (X) INS(x)→ o
-

grupode
Nerón-

Severiny
PH)
① G

número

-
quinto

dePicard me

de X
( latorsion)

o → continuo → Pülx) Es discreto→ o



Ejlr ✗ = curva ⇒ o → Pie (x)→ PieA)Las → a

Jack)" (engeneral ALBCXJÍ
Pero ya para superficies , NSLX) puede ser

complicado de encontrar . Éi
Por Hodge tenemos HYX ,a)

=HOEEIÍÍÍÍTO#f)
a

y
resulta que Napa cae en HEE) .

De hecho Legschetyln ,1) dice :

NSA) = HYX
,
7) MHYR

"

×)
.

Kor

⇒iecxshYH-bdY-2pg-T-X-supacidsi.ro= dime 4-FE) q = dimeHEE)}gen . geom .

D⑨ .

- Una variedad ✗ tiene número de Picard
-

maximal si P = h
"

.

⇐> NSA)②¢ Es A-
"
(x) ⇒ H

"CHYX
,e) definido

sobre ☒

⇒ H
"
① H
"
c HYX ,¢) definidosobre .

[ya que había un prod . punto definido por un H amplio
tal que sonL ]



de :
(1) variedad con HSE) = o es f-maximal .

[ ¥ : armas
, Peio superficies (quehay muchos ! )]

(2) X
,
Y fmoximobs ⇒ ✗✗Y p-maximal
HYY

,
E) = o

[ Aplicar kiinneth HY✗✗Y, E) = AH , e)① HYY, e)⑦HA#4¥14]L y usar deg . sobre ☒ por ejemplo .

⇒ ✗ ✗ PI p-max y C ✗Y loes si G- arma
.

(3) Y C ✗ subvor
. noimg

✗ p-maximal ⇒ Y P-maximal

HYX
,
e) Es HYY,e)
-

¿cómo lograr eso?!

Legschetz : YCXCIP
"
⇒ HYXRDESHYY ,a) si

5
divisor amplio 3 < dimX

.

Luego , juntando con (2) , podemos encontrar
muchas variedades e- max en dim >3 .

Ej : YaCP
"
⇒ Ya es f-maximal B-gold .

✗ ✗Y ⇒ cortes por hiperplano sonfmox.TTcon 2 antes Ha↳ HZCSUP)
sup , p-mot lit, si está OK) . ???

con una
IT, = O



y P
?
> ✗a ? NI es válidosiempre pero si genérico

D= 2

|
el=3 d 74

D="

| { ✗y = wz} Blá Y | Terrible .

PZ ✗zz Para déoyo , NSLXd)ok #
"
xp

"
venía

.daemax , Nóokpehetg lmox
No Leyre .

(4) Para el caso de variedades abelianos hay un
criterio : PicMax ⇐> isógeuaa EScon Eaomplexwult
qmagemgomagymg que ✗↳ para [ ✗¿ (ama×

curva) : PicMax ⇐> Joe(C) ~ Es , Joe(d)~ Eeó con

¥(Block
)→T.Y.tl :P EIE, = oE-complex wult . Ei

Beouiele concluye que el caso de superficies es ns.#qE,eE-el duro de tratar . . .
Iremos solo por ellos .

-

A. Beouville "Atale ogtwosurgoces
"

2013
.

[ Stoll
,
Testa "Tnesurgoceporometrizimgaiboids

» solo]
É = ✗45+2-2

'

, z sí = ya + E = [ CP
°

.

.

- -
- - - -

v2 = ni +E

×
y

w
,
= ×
,+

Problema de
Euler

Esta superficie tiene 48
modos comosingularidades .

Si S→ I es la resolución ,
entonces S es PñeMax .

obsnlr. Aunque se conoce Picls) fy es
maximal ) , no

sabemos cuantas curvas nacionales o ekpíhios

hoy [ Bombieri- Long aowjechne] .
• z → ✗

z
→ X

,
→ P

"
xp

"

2- >

2 222 : 1



Si consideramos En mp3 ⇒ -2m es (Ami)

hiperbólica ! ! ! [«Fóiuhirogexphátquasihypahohé
and hyperboliesurgoces

» ]

• una manera recurrente de encontrar sup . con

PieMax es considerar resolvieron de una

superficie con muchas singularidades .
-

Leng . Kummer superficies = EYE, } Econmultcompleja]
&

Todorovsuperficies también loserán[ sin :X - -→Y aplicación nacional entre
tal que # : #(Ky) → Hilkx) y Y PieMax

⇒ ✗ es PieMax _

Superficies
K= 0

El F-2

MEH

%
° ⇒ ✓

"dá" "④
abajo ✓ pg = 1 ⇒ haremos

Al ser binacionales algo abajo .

{ étdea # ✗c
,
eo

,
, , )wi otrosµ ???

cual es Picrhex
pozo
✓ zut. completos genéricos

⇒ Todos lo Enriques✓ bilitis Peronoessóál no pero particulares
son . Fondos explícitos

describirPie
con secciones

/ deaesaür |

Ehi
Pei ⇒ hay forma

|¥=NS
> Problema : a)Al parecer nose conocen superficies

no deformables
a sup . PieMax • [Beouirlle muestra un
cociente de Bola fyesí rígido) el cual
no es Pierrot.]

(2) unaparticularidad : No se sabe si hay cubrimientos

dobles de P2 ramificados en armas de grado78

que sean
Primos . [saigulauidodn de nuevo!!!]



Superficies con pg= 1 .

talones 1979 muestra que los sup . tipo general con KE 1 , pg=L

forman un espacio de
vuoduli M de dim = 18 .

Todos los sup .

son simple% Conexos y

modelo Canónico (6,6) CPH,2,2, 3,3) .

Prof : los PieMax en M son densos
en M (analíticamente) .

Dex : Usa un resultado de latones : La imagen
delmapeo

período es un abierto del dominioperiodo

[vimos *Ey B-D= Solapor> h"- 1)todapjxs.dk "- 1) ]
|

Deeds.) =
-

T basemoduli =L
pija esperada pg=L , h

" '
- 1 = 19-KZ |

suave 20 - 2K
2

12. 2 - K
'
= 2 + 2 +sí

"

L Ksimphó ]
⇒ zo - K2 = h

"

y
la idea es que

al ser P(B) abierto enD , existen

estructuras de Hodge degmidos en ☒ arbitrariamente
cercanos a un punto dado , donde está [So] , y
eso implica superficies PúeMax arbitrariamente cercanas
en todas direcciones •

obj. Lo mismo sucede para superficies K3
donde

hay una ugiahdad
de dimensionestambien .

MI. Para pg
= 1 y

2 EK? 9 tambiéntenemos superficies
con K amplio , simplemente conexos ,

donde hay

una goriuhie 20 -2k
' dim .

Al otro lado el

dominio períodotiene dim 19 -KZ .

donde ✗ tiene 2 simg deWahl , proviene
de

K2= 9 : aib

una K3 con f- 20 1PieMax) .

(7=2 , K
'
= 1,43 , . . ,9)

✗a


