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S = superficie proyectiva compleja nosingular
A
•
(5) = grupo de O

- actos en S/equivalencia nacional

A
•
(5) = { Znipi : niEK

,
-2%= ° }✗pyag -no, : rama en 1Pts>quinto

⇒ → ¥.

Conjetura de Bloch : Si S es superficie deTipogeneral
( loque queda) con pgls) = O ⇒ A (5) es trivial .

• La conjetura es invariante salvo buiociouohidoed , con
lo que hay quetomar Kg muy solamente

• Tipo general y pgls) = o ⇒ q(S) = 0 .
De esta forma ,

No hay Rts globales
No hay SEG globales

Y

• Tenemos que K} e { 1,2 , 3,4 , 5,6 , 7,8 ,
9 }

.

[Mirar un pocoel survey de Cotanese 2010 y los otros]

* Inose
y Miyulaami encuentran un método para verificar

que Aao (S) = o cuando S = % y ✗ Tiene

bastantes automorfismos aparte de G .

GG ✗→ IYG = S
Extras = µ

↳



El método Inose -Miyukomi ha sido usadoen varias superficies
pg
= 0
, y

ellos mismos lo usan para mostrar Block

para : ( i) Godeoux clasica (ü) Buñuel (iii) Compedelli
KEI K£2,3, 4,5 , 6 KE 2

donde sefrple.ae ( típicamente no debemos esperar eso) .e.g. Godeaux simplemente conexos
o µ

| hoy sólo eso!
92 . Los lemas

.

Lenny : G E Anti) de orden n
,
X una superficie .

Sea Y modelo no singular de XIG y sea
T : X - -

- → Y aplicación racional cociente .

Entonces existen homomorfismos a-
*
: Aodh → A LY)

y
*
* : Aaah) → A• (X) tal que

#
*
IT*

= IG#
GEG

1T
*
T* = y

donde n significa multiplicación por n en AadY) .

Doy : IT
* y # están bien definidos por el mooing lemma
[Fulton ] . [Pensar en Imorfismo cociente
y que

sucede con órbitas de puntos] •

hermosa : Como en lema 1
,
Tenemos

" lecturasA
•
(Y) = o ⇐ -2g* = O

. Ti
gEG os

DI : (1) Si Z es suave cuasi- prog⇒ A
•
E) es divisible .

(2) Luego ,
✗ c- A•LY) ⇒ 1-ze A•H) tot que ✗ = ríz .



(3) ✗ = ríz = TE#T*#Z ⇐ A-
* -29*1*7 = 0

geco

si Zg# = 0 .

geb

(4) Si A.
•
(4) = 0

,
O =TE

#
✗ = -2g*×

G-G
No

[si T : ✗→ Y genéricamente finito , entonces
*
*
# = n (morning lemma) **A-* = ? (órbitas)

: . TÍ* = o ⇐ ALY) = 0
.

El problema sería que hacer con estos
"órbitas" ]

Prez : ¿ Qué sucede con pg --0 y automorfismos ?

aquíhay hartopara hablar , ver cuaderno . . .

✗
26

6 G ✗Ámame
" !# ↳ ""'"m -2g#o
"⇒

no } ↳ Hilo↳[☒ ×"
seco ¥

speót]S
=
(púa )

✗KÍ ° { 4 . . .im} romiángm .

"
= G
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La superficie de Godeaux Tipica .

✗ = { z? + Zi + É, + ZÍ = o } C PE
✗

5 : [Zo
,
Z

, , Zz, Zz] te [Zo, Wz, , WZZZ , W
>
Z
}] fvétdedonde W 5=1

,
W =/ 1 •

G = Lo > e 21/5 no gija puntos en X .

Y =

La superficie Y:-X/G es la superficie tipica de Godeaux .

Como Kj = dld-45=5 y X/A) = 1 + letiletzldis = 5
⇒ K} = 1 ✗(g) = 1 .

Si tilry) > o entonces



vio pull-back tendríamos tilsíx )>o →← :.li#--o
⇒ ✗(dy) = 1=1 - EEH) thlry ) ⇒ pgly> = O .

Notar que TILY) a- 21/5 . [** r.EE#r=5MKy > o]

del ,_ Noten que para XD y Xatd = Ya pretendíamos
✗/%) = d%d¿ = 2- d +djtc.IN ⇒ ztd
K}, = (d-45 q(Yd) = O PGLYd) = d%d > o Cd>6) .

[Si d =p primo ⇒ nogija puntos [1, w, wa, nis] ]

dislr tipo F- Ido
,4,4 ,4) XXI >

I. ( 1,1 , 1W) racional
¡ son I ( 1,1 , w, w) nacional
todos
out { MI (1) W,Wii) Godeoux

de la Ñ 11,1 , W , W
") pg >O

Fermat / I 11,1W ,
ni ) Pg > o

4

4

teorema : Izo ÓÍ = 0 .

4
Notación : PCT) ÷ IÍ>

¿⇒
* para T de orden 5 .

Lennart : PLT) = O para T en I o I .

Dey : caemos en racional , y para esos Aaa
= O

.

Luego usar equivalencia Inose- Mizubami •



hermana : Seon T y P como en latabla . Entonces :

PIT) Plp) =P(e) + PLT) + Pltp)+ PHF) + PHP)+ PITP") - 5 .

En particular , SiTop EI I ⇒

P(e) + PIT) + Pltp)+ PHF) + PHP)+ PITP") = 5
.

Doy : 1 P F P p" conmutativo
t Tp

i EY
'

'

.

i

tu - -

. Tipu Da

La estrategia de demostración es una suerte
¡Aa ! se álgebra lineal donde los PLT) son

los incógnitos .
Es decir

,
se demostrará

que
Pls) = O para 5 de tipo 3 dadas las

muchas condiciones lineales de los

c- en la tabla
y permutaciones
de variables

,
ie

,
exceso de relaciones muestra que la única

solución para Pls) es 0 .
Recordar que

no es el caso para pg > O ; y
así hoy

PCI) =/ O tambien
.

Paramanejar los cálculos , I
-M asigna símbolos a

los PLT)
y
muestra también como actuanpermutaciones

en coordenadas :

encontrar
los ai

,

P ( (1)w , w }w})) = : g, ZoeZ,
⇒ g,← gas

biiioi
di

, -1,8¡ [mostrar el cálculo de tos. luieol , se usa divisibilidad ! ]



|00214||

Pug : Hacertabla con el > 6 primo,¿Qué sucede con las ecuaciones ?



La versionprecisa de Inose : [I. Bauer
,
PAMS 2014]

Det .- G grupo junto , HEG .
Entonces 2-(A)

:[¥} c- ICG .

Lemosina
.

: sea X sup . no singular , GEAutlx) juntos .
Sean H

,
Hi

,
. . . , Hr E G .

Sea I = < ZLHD
, . .

.

,
2-(Hr)> ideal bilateral

.

Asumir (1) 2-(A) EI y (2) TCSIH;) = O
↳ bala . AISH ,)→ Alb)⇒ TLS/A) = o •

Recuerdos de pg> o :

si S = superficie algebraica con pg>oentonces Mumgord muestra que A (5)
es ao dimensional en el sentido :

si W a Syuíls) y Symi ( S)
→ Ads)

salvar

envía W a un punto ⇒ dimlw) sn
.

Si fijamos p c- S y ne N ⇒

D- np ✗ o

para ☐ c- Seguí (5) de duirensioir 72mn .

•
: Aaa(5) tiene familias de dim arbitraria .

[contrario a Aod ) = Joe ]

Luego : ¿ Porqué pg>o noqmciouaelelghieol ?
[ Mirar los Fermat Yd al primo] fui


