
Conjetura de Nagata (1959) :
Considere v19puntos en posición general
con multiplicidades
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Entonces Toda curva plana e que pasa
por esos puntos con multiplicidad al menosmi
satisface

grado(C) > ⇐ (Mit . . . +mr)

• Motivación de Nagata que sigael problema 14 de Hilbert .
18/Mayo/21(www.i/uPEeg--kEhiinTsiG ?)
multiplicidades

• Nagatamismo probó que
con r = da funciona .

y Teo de n
No sesabe ningún otro caso.

• (BNC) Dada ✗ = superficie proy suave la
⇒ 3- b c- 21 tot que

M y b Yno ✗ rival •djebel
curva

.
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Curvos planos : multas , puntos sing , rectostangentes,etc.

Teorema : pe V(F) = arma plana irreducible .

Entonces

Walt
.
de

= Mp(F) = dimn ( Mlp(F)Ypf
p
(F)
"+1)p en V(F)

donde nrlpc OPLVLFD es el ideal maximal y
n >> 0 . En particular , la multiplicidad de

✓(F)

en P solo depende de OPCVCFD .

Dex : • Mp = ml a O = DPLVCFD , p = (0,0) .

• Tenemos que



• →MINI Lyn+1T Ven
→ °

cociente por Hymn+a
es
exacta . Luego basta con demostrar de

dimk ( Lyn) = n . Mp(F) + s

para algún s , y para
todo h} Mp(F) .

• I = (× , y) c K[×,y] .
(Tarea ) M

"
= I?O

.

• Como VCI
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) = { F- la» } ⇒
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• Queremos calcular dimkkGH-u.jp para n> MplF)
= M

.

[ F = Fmtfnxit . . > +Fr ]

(F) < KEVIN 4- KEY → o

E)F)
µ -ü

o → HYMIE es exacta
.

[Y es 1-1 (toreo) ya que FGEI" ⇐> GEI
""

.]
Como dimk¥ iítjn) = 1+2+3 + . .tn-1=4-22
⇒ dim

, ( LEMKE
,f) = n.m-mlm-D-a.tn



93.3 Números de intersección
.

Queremos asignar un muñeco a

{F- ° }
&
> °f{F- o } ¥P suavepara

lo cambies
ILP,FX

{⇐ o }
{6--0} rector

tong
{ y = ×

? } distintos

✓ { y -- i } { e- o }

:# { y -_ o }

Para curvas F y G planos , y PE
Á
,
entonces queremos

# de intersección
Ifp, EnG) o (E. G)p tal que :



(1) Ilp , FAG) es un entero no negativo FF,G , p si FYG
notienen componentes comunes . Ilp , FnG) = ao sino.

(2) IIP , Fn G) = o ⇒ p ¢ FAG . IIP , Fn G) depende solo
de los componentes que pasan por p , y ICP, FAG) = o si Fo GEE.

(3) si 1- es un cambiode coordenadas agín en AFJITPI =Q
⇒ ICP , FnG) = ILQ ,

FTIGT )
.

(4) ILP
,
FAG) = ICP

,
6nF)

.

(5) IIP >
FAG) 7 Mp(F) • Mp(G)

y = ⇐ FYG notaran rectas tangentes comunes enP .

(6) si F-TE
"

y G-TCÍI ⇒ IIP , FAG) = [ risj IIP ,ERG;) .

i
, j

(7) I ( P , FAG) = ILP , FALGTAF)) , YA c- ktx , y] .



teorema : ] ! ILP, FAG) definido para toda F, G
y Pe HF tal que (1) - (7) son verdad .

Su fórmula es :

IIP ,
Fn G) = dima ( YAYI» ) .

{y =
✗
2 } = F

Ejr#{ y⇒g- 6
k¥"%

, ,
-E) =p

④ "
IPIAY

Única intersecciones (go)

k-kiqy.gg = KESH tiene dimension 2
.

⇒ Iker), FAG) = 2 .
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por calcular . ustoslongentes
3 ⇒ 2 sondist , suave

11
k¥"

⇒
=
k"#⇒ = < 1.x,»

dim
,
es 3

✗
3
= ✗

2

KITTY , yzx}) = KEYES) ⇒ cabina es 3 .
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