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91 Singularidad cúbica y las sumas de Dedekind .

Teníamos ¡
[9]

Mí
-Email

donde o <q < m son enteros coprimos .

La variedad Xp es singular .
¿ Qué representan m,q en Xr ?

En M (dual) tenemos el cono dual

✓
[ En]

•→
"

[ no]
Ó y Só

sin 2/2
.

Por otro lado
,
considerar K =Te tal

que charla) X m .

Definir : bi → tí , Kip ↳ 1M¥ ,Miky)
donde Mmm= 1 yµmes primitiva .

÷. Tenemos aciuon de Klink en tí .

b- = ¢
, µ

= ém



Ejl .- ( ×
, y) ↳ (- ×

,
- y
)
m-2

, q
=L

Considerar KEX
,y] = KEÉ

, y} xy] C- KEM]

⇒ generadores XZ
, y
>

,
*Y . Mbia

, b) C]
⇒ < El

, y} ✗y>µ = KEN]
""

y así k-kiDZKZ~k-aib.ES/z.a#K)bi-skYzk
•

°

.
b. [xp]
""
c. KEY]

☒ :*

induce ti→

KYyzz.i-K-abc.br?i.e.k-xijftkdegineel cociente de

bí por esa acción de 7127 .

¡ Esto se generaliza ytenemos !
His) ↳ lux, uity )

→ ✗ Eh [Sr]

dado por los

Sg = S exponentes
de los monomios
invariantestiny]

#""
→ S
" KIS] porKip,µ})



E-mail : En 2/2
ser__ Y:] + EL:] +2/[1-7] ,

S = SRA 21% y SI Son

Ejlí Para ( × , y) ↳ 1- ✗
,
- y ) m = 2 q=L
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es = si -1:{¡ ÷
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• • • •

EH
,
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•
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q-E.rs t.o.iq
[33

Tee :

(A) K[× ,y]
#"" donde Cxirslixpity)

es una K- álgebra gimtomeute generada
y dejeme bí→ bízmz .

(B)
b.[×

,y]
4m21 1 la[Son] , y así

✗se KYZIMZ .



Notarlo siguiente :

Kix
, y] > KAIDU

"≥
> táxmijfxm}] > KIMMY
ú : ú ú ;

setnduce geométricamente en :

"
tú

cociente F.o =
✗radar. Yo =

tí
Nam.

→→ tu
. .m :b t.IO

John .puñalni
-5=0 res .

min . { w? um-9W } Cbi

En
" jjifj-m-i-H.in

"

¡ *×

donde

atqb ≤o (m)

donde Ei ≈ PL
, E¡= - ai

J G-
= 9-a÷±≠j ; ai≥2 .
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, de 72

an -1- = not>1
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- fa
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geometría
→ aritmética
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Def Seon o < q <m enteros coprimos .

La surmedetsedekimd ← introducida
asociadaa lq, m) es : Por R . Dedekind

[ver función eta
deDedekind yli]

siqm ÷
"

ÉIKÉDIÜEND

donde ((xD = × - [×] - tz .

⇐ -⇒ = ÷. - ÷ +÷
⇒ suin = Fm + 7-2 - 1-4

En los 70s se reporta acerca de relaciones
entre geometría y teoría de Números através
de sumas de esa índole

,
se presenta

como una suerte de enigma .en el libro

« The Aliyah-Snigertheoreur and elementary
mumba theory »

por
F. Hirzebruch y D. Zagier .



Ejercicio : q . q
'
± 1cm)

teorema :(Borbon 1977 ,Hickman 1977)

za = " -

÷á
,

E.
= "

a

⇒ 12s(gin) = 7+m9 + Ílai-2) - l¡=L



Ej .- (Para los fanáticos de singularidades de Wahl)

s (na-1 , ri) = ñ_÷ ,
nrcdln

,a) = 1 .

Meta : Queremos mostrar como el teorema
es geometría , y como descubrir
más teoremas de la geometría o
viceversa .

92
. Cubrimientos ramificados de# en rectos .

¢

Dato : Sean {4 ,
. . .

,Lr } rectos en P}
tales que solo forman nodos .

Asignemos multiplicidades µ¡ c- 21>o tal que
Un +µa + . . . +Mr = m

con mcd(Mi , m ) = 1 pone
todo i

.



Luego existirá cubrimiento ✗Í PI tal que
✗ es una superficie proyectivo suave y :

• f-
'
( p) es 1 punto si pe Li , p ¢ Lj lfjti .

• f-
'
(p) es m puntos si p¢ Li Ki .

• f-
'
(p) = Ent . . - + Eequi,µ;) si p c-Linlj como en 91 .

④
✗

Gip

É±¥Fe %

La superficie ✗ tiene invariantes ymtomeutoles
✗ (Q)

, KF , el×)
t t

auto - intersección
↳
aaract.deCoronet. de Euler
Eulntopolo.de Ox del Canónico



los cuales satisfacen la goímula de Noether
( que es una encarnación de Reimann

-Rock ) :

12 ✗(G) = KE + ECX)

cuando

eras | { {
singularidades

slcqij .in) Iaii, llqijm)
+ 9

sin singularidades nos aparecen .

(Juego 1) Fijar a < q < m con madlqin) --1 y
µ , = . . . =µq = 1 µqu = M

-G .

Luego ¥ • 0¥
✗y = En ✗ ym

- 9-
= zm

A

÷.
-

-EE. , ¥ = "÷
:

M- I

veces

sin-1in = YIM - TÍ = Y - Em - Ez



•
: evaluar para ✗(A) , KI , eh •

( Juego2) ¡
'

'

← |
"

"

① ! ④**Éa:Fh)rectos

•
Í

.

'P-q①
i

luego la superficie ✗ es racional [explicas !]
y
así Z(d) = 1 .

Eso se traduce en :

slq,m) = slq+1in) + s (q
'

+1in) +YI

(JUEGO 3) Reciprocidad :

slqin + slm ,9) = ntzlmqtmq+E.) - Y
viene de nuevo de la rácuouolidad de
la resolución de PC 1 , m, g) .



( Juego 4) Aquí subiremos el tono un psoe . . .

Ahora {4 , . . .

,
Lr } será una conjugación

de r rectos cualquiera .

No considere trivial 1¥. ni cositriviol TÉ .

Es real ✓= 12 Ej complejo ⇐ 9

{ (Es_y?) (×?-E) (y3-z
?

) = o }
noes dibujarle
en pizarra

{ ✗-7
,
✗= wy , ✗ = uiy

✗ = 2-
,
✗ =Wz

,
✗ = WZZ

y = z , y
=wz

, y = ntz }
12 puntos triples

Igual que antes , consideramos particiones
Un +Uat . . . +Mr =p

donde p es primo .

Se construye como antes una superficie
✗ a partir del dolor :

IPZ {4 , . . . , Lr } µ, + . . - +Mr =p

Para ( 1Pa, {4 , . . , Lr }) tenemos invariantes

análogos en KZ
,
e : E , E .



Los K} , CIX) dependerán de VT , e- y de
las correspondientes sumas de Dedekind y
pociones continuos provenientes de las
intersecciones de los rectos

.

Teorema : Tomando p»o y particiones
aleatorios

µ +Mr + . . . +Mr =P

existen superficies Xp (simplemente conexos)
tales que Kip/e(g) Trae

*% •

En efecto Xp puede no ser minimal , pero
Xpm
"

satisface elmismo resultado .
Parte de la demostración pasa por mostrar

que existe un conjunto pequeño (connépedo
a p) de particiones cuyos multiplicidades
producen sumas de Dedekind y fracciones
continuos que contribuyen . Eso pasa por
entender sus valores precisos .

Miras tnébojos de K. Gñstmón
Mirar popa

⇐Chen shapes of sagaces og general
Type un positive choraateristie» •• ••


